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نضع : X‏ = :2 والمعادلة تصبح :16=0- -6Х‏ ”× 
—4ас=(—6) +4х1х16=100>0‏ ۶< ۸ 
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يعني 40=0+ 10-1410 يعني 
х‏ 2 
14х10 +40=0‏ )10°( 
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(C) أدرس تقعر‎ .4 
(C) أنشئ المنحنى‎ .5 
D, =R )1 أجوبة‎ 
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f (x)=le" +(x-1)e" =e” + xe" — e" = хе" 

اشارة f'(x)‏ هي اشارة × 

ومنه جدول تغيرات الدالة f‏ 


(х=1)е" х] 


"0-۰ 


x‏ مه حر 56 مه جر 


= шп 
Xt ү 


e" (3 


. -1 . 
іт е* = +eco و‎ lim > — = ووز‎ =1: 4 


ХЭ +оо " хэ Y хЭ+њо ү 
| Х . 1-ي‎ 0 
lim 2 ) = jim “مح‎ = 1x (+0) ادن : مب‎ 
X3+ X X—+oo x 


him Z Ë)‏ ومنه (C)‏ یقیل فرعا شلجميا 


x‏ مجر 
في اتجاه محور الأراتيب بجوار +оо‏ 
4) دراسة تقعر (C)‏ 
نحسب : f” (x) = [ xe" ) = (x) е^ +x[e' | =е'(1+х)‏ 
اشارة (х)‏ هي اشارة 2+1 
0= 1+ ×يعني 1-- ڈر 


= +оо: ادن‎ 


[—1;+‹[ تقعر [ ,0 ) موجه نحو محورالأراتيب الموجبة على المجال:‎ e 
[--,-1[ نحو محور الأراتيب السالبة على المجال:‎ (С) ەتقعر‎ 


يمكن تلخيص النتائج في جدول التقعر 
النقطة А(-1,-2е') ٠‏ نقطة انعطاف ل (С,)‏ 


(5 


ә 
0 


оч N Q а O N O O 


3 


تمرين17:المستوى منسوب إلى معلم متعامد ممنظم ) (о;&; J‏ 


لتكن ۴ الدالة المعرفة كالتالي: f(x)=x-1+— i‏ 
Єр‏ 
1. حدد و أحسب النهايات عند محدات Р,‏ 


зз 2‏ تغيرات f‏ و أعط جدول التغيرات 


سرون انع نيد ودوك ا 7 (ухе В);‏ 
e +1‏ 


4. حدد معادلة المقاربين المائلين لمنحنی f‏ ( مع تحديد الوضع 
النسبي ) 
أجوبة :1) )0 ± 1+ р, =[xe R/e'‏ 

1-0 + تم يعني 1- = خم ليس لها حل لأن Vx € В ео:‏ 
[ла А9‏ 


li = |і –1+ = +оо 
Е а 
Hm - 0 slim x—1= +оо : ОУ 
хә+ео о“ + [ х +оо 
1 =] –1+ = —оо 
ГА 
Hm - 3 slim 2-1 - لان : مه‎ 
مہبم‎ о“ + 1 X——o 
ч e +1) х 
/'()-|х-ї+ Е | ЕЕ. | گے ا‎ (2 
е +1 (е +1) (е +1) 


и (ен) سوہ‎ (e) +2e+1-3e (e) —e"+1 
(еу е +1 هي اشارة‎ ру شارة:‎ 
Х-Х+1=0: تصبح‎ АЛА] зе = X : نضع‎ 


А= 2 -4ас=1-4=—3<0 
: اذن هذه المعادلة ليس لها حل ومنه اشارتها هي اشارة 1 ومنه‎ 


2 
(е") — e +1 < 0 
: جدول التغيرات‎ р(х) <0 : ومنه‎ 


الأستاذ: نجيب عثماني 


: ومنه‎ lim f (x) —(x+2)= اذن: 0-- صا‎ 
X——o X—— e + 


—оо مستقیم مقارب مائل ل ( ,0 ) بجوار‎ (D)y=x+2 


(С) 6 وا‎ (о) S لذينا ن‎ 
e" +1 
(D)y=x+2 

تمرين18: لتكن ۴ر الدالة العددية المعرفة على В‏ بما يلي: 


f (x) =(@ -4) e-1 


lim f (x) أحسب النهاية:‎ .1 


و Р(х) e-4‏ 
x /е =] x‏ 
3. أدرس قابلية اشتقاق الدالة f‏ على اليمين في النقطة 0 

ثم أعط تأويلا هندسيا للنتيجة المحصل عليها 
НЧ 37 (е" –2)‏ 
x)])=——‏ 
2.Ne” –1‏ 
5. أدرس إشارة f'(x)‏ ثم ضع جدول تغيرات الدالة f‏ 
f(21n2) сыз! .7‏ ثم أنشئ المنحنى (C)‏ 
أجوبة f (x)= (e-4) e-1:‏ 


lim f (x) = lim (е - 4[ “ول‎ —1 = + 


хэ +оо ہج‎ 


2. بين أن لكل x‏ من В‏ 


4 بین أن لکل x‏ من В"‏ 


لان : ممدح 4- ثم lim‏ و lim үе" -1 = +оо‏ ومنه (C)‏ يقبل فرعا شلجميا في اتجاه محور الأراتيب بجوار ممد 
х +оо х +оо‏ 


[ ۶-۶ مل( ھا ور الا ل 


с سی سک‎ шасси 0 


(2) = (е"* –4) е" -1 = )4- 4( 4-1 =0 x x xe" -1 
f(x) _(€ -4)(e =1) _ e-4 تدم‎ 


ВЕЕ 0 x __ x __ _ _ 
کا‎ 7/0 6401. 60-4. ёч 


x0 x—0 x40 Є—| x تر‎ е —| #7 х 


. 6-1 
lime 1-0 و‎ lime —4=— --۔ہجطار‎ = 
x40 x40 Í X 


ادن بے 0-70 منه f‏ غير قابلة للاشتقاة اليمير 
f 9 шп 5‏ غير ق على اليمين 


x—0‏ لتر 
عند )( = х,‏ 
مبيانيا منحنى الدالة گر يقبل نصف مماس يوازي محور الأراتيب في النفطة 
A[0; f (0)) :‏ وموجه نحو الأسفل 
Зе" (e – 2‏ 
f (х) _ 3) -2(‏ 


е* 2.Ne” -1 


4)بين أن لكل x‏ من К,‏ 


j = — ; ; ;‏ 
Ve -1|‏ )(4- م )4— ]- 4۷-1 1-е" Р(х) (е‏ 
۱ 1. حدد D,‏ وأحسب النهايات عند محدات D,‏ 
ш. TET )۶-4(‏ د 2> () 2. أدرس تغيرات الدالة ‏ ثم أعط جدول تغيراتها 
ме. 2-1‏ 0 3. بين أن f‏ تقبل دالة عكسية معرفة على مجال J‏ يجب تحديده 
еа) +е(ё-4 оле) ее)‏ .= 00 
اا الا اك الام جوبة: ك - )م 
x К __‏ € 
2-2 کے 3 بھھ +2 کے D, ={хє R/1—e* >0} g‏ 


0. 2x ہے‎ x 2x ме , 1 2/6-1 
e >e” يعني 5م < ]| يعني‎ 1-6-5 <0 

5)اشارة f'[x)‏ هي اشارة 2ے x Окі 360): оу‏ من К,‏ | يعني ×2 <0 يعني 0 > 1 
221 ومنه: آ0,مہ-| = D‏ 
е —2>0‏ يعني 2< © يعني x>|]n2‏ 


6 =— — =Ü f(ln2)=([e"2-4) |е" —1=(2-4)/2—1=-2 


їп (х) = يوون = جك صا‎ == 
х0 хэ0 | اف‎ х0 "| ] | TIE 
2x =! 
е 
. ] М 
шп | и -1)=о لان‎ 
х0 е 
ге = е е6) 
1-е? | m 
(1-е 2е (1-е ) + 2е е^ 
e” J1— e –е 
Р(х) = 21/1 م‎ 9 2 үч 


ыб‏ 267 5 “م2 + 2677 - 2е*‏ خاي 
-]) تم لے 21-e” (1-e*)‏ 


Vx E |-°,0] 


3 م تزايدية قطعا على المجال [0,-| = 7 ومتصلة 
وبالتالی م تقبل دالة عكسية Р‏ 
معرفة على مجال: = (0+م[) 


ل ید 


J=f(1)=f 


ye І x€ J 
2 
7ع‎ е? 7 3 
о М G 0ےس‎ 2 
1-е 3 ] е2? 1-6 
ує |0] 
e” = ×” —х е?” ¿ae = × (1 е?) 
”ع‎ + ×” е? = х? يعني‎ 
X А 
ё يعني ت‎ е? )1+ × ( = x° يعني‎ 
1+ x 


t | سم‎ 


2 2 
у = يني | — | — ما‎ 
1 + x° Hx 


x 
: ومنه‎ 


Vxe ]J0;+=[| f (x)=ln 


к Ñ 
: ہما يلي‎ К المعرفة على‎ f 00 
. f(x) = (*-1+6)ما-]‎ 
في معلم متعامد ممنظم‎ f التمثيل المبياني للدالة‎ (C) ليكن‎ 
= 2cm ме )0: i, j) 
lim f (x)=1 r 
للنتيجة المحصل عنها ؟‎ 


ب .بین أن — = іт (х)‏ 


X——oo° 


ج 


. ما هو التأويل الهندسي 


2) أ . بين أن Vxe R : f(x)=x+1-InÍ[1+e")‏ . 
ب . استنتج أن المستقيم (D)‏ ذو АА)‏ 1+ ×= ر مقارب 
مائل بجوار م-. 


. Vxe К; f' (x)= 3یس أن‎ 
] 
+ Pekan as жш ы 


الأستاذ: نجيب عثماني 


ج . ادرس تقعر المنحنى (С)‏ . 
د . بين أن المنحنى ())یقطع محور الأفاصيل في نقطة 
خن تكديد أفصولها ху‏ . 
4( أنشئ المنحنى (C)‏ في المعلم j)‏ 0:7) . 
5( . بين أن f‏ تقابل من R‏ نحو مجال J‏ ينبغي تحديده . 
ب . أحسب f ' (x)‏ لكل × من ل . 
الأجوبة : (-+1) ,1-1 = f(x)‏ 
1(1 


н وى‎ = іт 1-01 е") = ті.) = 


їшї 20 


x 
X2 م‎ 


التأويل الهندسي: 0 = ر مقارب ل(" )بجوار +оо‏ 


lim f (x) = lim چناج‎ = 
X——oo e 


хэ оо 


шп ү ЖЕ = +оо $ لأن‎ 


—0о е“‏ ر 


. Vxe R : А (х)= х+1-(1+е") نبين أن‎ . (2 


(х)= 1-(1+е") = n \- 1—1п ا‎ 


f (x)= 1- (е +1) دز »© )ماع‎ 1-In[e'+1)+x 
VxeR f(x)=x+1-1n(e" +1): ومنه‎ 

ب . وجدنا أن : f(x)=x+1-I[e"+1)‏ اذن: 
f(x)-(x+1)=-In[e"+I)‏ 

lim f (x)-(x+1) = lim-1n(e” +1)=0 : ومنه‎ 


ممجےر 
Ише“ = 0: ¿9‏ وبالتالي : 


لمستقيم (D)‏ ذو المعادلة 2+1 = ر مقارب مائل بجوار .—oo‏ 
ج . دراسة الوضع النسبي للمنحنيين (D) 5 (С)‏ .؟؟؟ 
ندرس اشارة : [1+ f(x)-(x+1)=-I[e'‏ 


VxeR е >0 : نعلم أن‎ 

اذن : 1< 1+ e"‏ اذن : 61ا1 < (1+ )ما اذن : 

In (е +1) <0 

اذن : 0 > (1+ (еб‏ وبالتالي : اذن (С)‏ تحت у=х+1‏ 


(р) 


3( . نبین أن 


EVER, (х) = 


1+е* 


| К; (+e) x 
/'(х)=(х+1-(1+е*)) =1- - تہ‎ 


_1+е—е 1 
1+ 1+ 


Vxe R, f'(x) 


ب . ضع جدول تغيرات الدالة f‏ . 


2 


4 


г) = Ше С, 


1+6 (+e) (+e) 


Vxe К, 
К, موجه نحو محور الأراتيب السالبة على‎ )٥ , ( تقعر‎ 
ويمكن تلخيص النتائج في جدول التقعر‎ 

د . نبين أن المنحنى aš (C)‏ محور الأفاصيل في نقطة 
ينبغي تحديد أفصولها X,‏ ؟؟؟ 
نحل المعادلة : 0= f(x)‏ يعني 1-In(1+e*)=0‏ 
يعني (1+е*)=1‏ يعني 10 =(" +1( In‏ 
يعني 6 - “1+6 يعني =е-1‏ * © يعني (10)6-1-- 
يعني (1-)10- = × ومنه النقطة أفصولها هو : 
(6-1)م1- = ہد 
4( 


کے کر ہہ کر IO.‏ 


5 أ . بين أن f‏ تقابل من R‏ نحو مجال J‏ ينبغي تحديده . 
f‏ تزايدية قطعا على المجال R‏ ومتصلة 

وبالتالي f‏ تقبل دالة عكسية f!‏ 

معرفة على مجل: ]ہہ[ )®(/=)1=/\1 

مو شا 


ye І xe J 


10 الأستاذ: نجيب عثماني 


تمرين21 للبحث والتثبيت ينجز بنفس طريقة التمرين 
السابق:نعتبر الدالة f‏ المعرفة على R‏ ہما يلي : 
f(x) = з—1а(1+е*)‏ 

ليكن (C)‏ التمثيل المبياني للدالة f‏ في معلم متعامد ممنظم 


ج 


І 


=2ст حيث‎ (О; i, j) 
ما هو التأويل الهندسي‎ іт f(x) و‎ lim f (x) أحسب‎ (1 
للنتائج المحصل عنها ؟‎ 
بين أن‎ . 2 
. ع2‎ R : f(x)=x+3-In[1 +e") 
مقارب‎ у=х+3 ذو المعادلة‎ (D) ب . استنتج أن المستقيم‎ 
‚—оо° مائل بجوار‎ 


. Vxe Ë ; f a)= — ان أذ‎ (3 

ب . ضع جدول تغيرات الدالة f‏ . 

ج . ادرس تقعر المنحنى (С)‏ . 

د . بين أن المنحنى (0))يقطع محور الأفاصيل في نقطة 
ينبغي تحديد أفصولها Е‏ 
4( أنشئ المنحنى (C)‏ في المعلم j)‏ 0:7) . 
5 أ. بين أن f‏ تقابل من R‏ نحو مجال J‏ ينبغي تحديده . 
ب . أحسب f '(x)‏ لكل × من . 


